VI ÓPÀËÜÑÊÈÉ ÒÓPÍÈP ÞÍÛÕ ÌÀÒÅÌÀÒÈÊÎÂ. 


ÁÅËÎPÅÖÊ, 31.10 - 4.11.95 





ÌÀÒÅÌÀÒÈ×ÅÑÊÀß ÎËÈÌÏÈÀÄÀ 1.11.95





1. Ê Âàñå â ãîñòè ïpèøëè åãî îäíîêëàññíèêè. Ìàòü Âàñè ñïpîñèëà ó íåãî, ñêîëüêî ïpèøëî ãîñòåé. Âàñÿ îòâåòèë: “Áîëüøå øåñòè”, à pÿäîì ñòîÿâøàÿ ñåñòpåíêà ñêàçàëà: “Áîëüøå ïÿòè”. Ñêîëüêî áûëî ãîñòåé, åñëè èçâåñòíî, ÷òî îäíî óòâåpæäåíèå âåpíîå, à äpóãîå ëîæíîå?





2. Òpè ÷åëîâåêà âûïèñàëè ïî 100 pàçëè÷íûõ ñëîâ. Ïîñëå ýòîãî ñëîâà, âñòpå÷àþùèåñÿ íå ìåíåå äâóõ pàç, âû÷åpêíóëè. Â påçóëüòàòå ó îäíîãî îñòàëîñü 45 ñëîâ, ó äpóãîãî - 68, à ó òpåòüåãî - 54. Äîêàæèòå, ÷òî ïî êpàéíåé ìåpå îäíî ñëîâî âûïèñàëè âñå òpîå. 





3. Íà ñòîëå ëåæàò 9 êàpòî÷åê, íà êîòîpûõ íàïèñàíû íàòópàëüíûå ÷èñëà îò 1 äî 9. Äâîå ïî î÷åpåäè îòêëàäûâàþò â ñòîpîíó ïî îäíîé êàpòî÷êå. Ïpîèãpûâàåò òîò, ïîñëå õîäà êîòîpîãî ñóììà ÷èñåë íà îòëîæåííûõ êàpòî÷êàõ ñòàíåò áîëüøå 25. Êòî âûèãpàåò ïpè ïpàâèëüíîé èãpå: òîò, êòî äåëàåò ïåpâûé õîä, èëè åãî ïàpòíåp? 





4. Íà 20 êàpòî÷êàõ íàïèñàíû íàòópàëüíûå ÷èñëà îò 1 äî 20. Èç ýòèõ êàpòî÷åê ñîñòàâèëè 10 äpîáåé. Êàêîå íàèáîëüøåå ÷èñëî ýòèõ äpîáåé ìîæåò èìåòü öåëûå çíà÷åíèÿ?





5. Â òóïîóãîëüíîì òpåóãîëüíèêå  ïpîâåëè ñåpåäèííûå ïåpïåíäèêóëÿpû ê äâóì ñòîpîíàì. Îíè pàçáèëè òpåòüþ ñòîpîíó íà òpè pàâíûõ îòpåçêà.  Íàéòè óãëû òpåóãîëüíèêà.





6. Íàéäèòå âñå òàêèå ïàpû íàòópàëüíûõ ÷èñåë (k,m) , äëÿ êîòîpûõ                k ! +12 = m2 . Íàïîìíèì, ÷òî k ! - ýòî ÷èñëî, pàâíîå ïpîèçâåäåíèþ âñåõ  íàòópàëüíûõ ÷èñåë îò 1 äî k .





7. Ìîæíî ëè íåêîòîpûå êëåòêè äîñêè 1995(1995  çàêpàñèòü òàê, ÷òîáû ó êàæäîé êëåòêè áûëî pîâíî äâà çàêpàøåííûõ ñîñåäà (êëåòêè íàçûâàþòñÿ ñîñåäíèìè, åñëè èìåþò îáùóþ ñòîpîíó).





8. Ñóùåñòâóþò ëè òàêèå ÷èñëà À , Â è ÷òî çíà÷åíèå âûpàæåíèÿ Àn2 + Bn + C ïpè ëþáîì öåëîì ï pàâíî öåëîìó ÷èñëó, ïpè÷åì pàçëè÷íûì öåëûì çíà÷åíèÿì ï ñîîòâåòñòâóþò pàçëè÷íûå çíà÷åíèÿ äàííîãî âûpàæåíèÿ.
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