VI ÓPÀËÜÑÊÈÉ ÒÓPÍÈP ÞÍÛÕ ÌÀÒÅÌÀÒÈÊÎÂ. ÁÅËÎPÅÖÊ, 31.10 - 4.11 1995





ÔÈÍÀËÜÍÛÉ ÌÀÒÅÌÀÒÈ×ÅÑÊÈÉ ÁÎÉ





1. Ñóììà ÷åòûpåõ íàòópàëüíûõ ÷èñåë pàâíà 1995. Êàêèì íàèìåíüøèì ìîæåò áûòü èõ ÍÎÊ?





2. Êàêîå íàèìåíüøåå ÷èñëî ïîïàpíî íåïåpåñåêàþùèõñÿ êpóãîâ, íå ñîäåpæàùèõ äàííóþ òî÷êó O, ìîæíî pàñïîëîæèòü íà ïëîñêîñòè òàê, ÷òîáû ëþáîé ëó÷, âûõîäÿùèé èç O, ïåpåñåêàë íå ìåíåå òpåõ èç íèõ.





3. Ïðè êàêèõ n ïðàâèëüíûé n-óãîëüíèê ìîæíî ðàçáèòü íåïåðåñåêàþùèìèñÿ äèàãîíàëÿìè íà ðàâíîáåäðåííûå òðåóãîëüíèêè?





4. Â ÷åòûðåõóãîëüíèêå ABCD óãîë BAD pàâåí 60(. Òî÷êè À1 è À2 ñèììåòðè÷íû òî÷êå À îòíîñèòåëüíî ïðÿìûõ  CB è CD. Äîêàæèòå, ÷òî (BAD=(BCD, åñëè èçâåñòíî, ÷òî òî÷êè À1, À2, Â è D ëåæàò íà îäíîé ïpÿìîé.





5. Íåçíàéêà êóïèë â ìàãàçèíå 4 îäèíàêîâûõ èãpàëüíûõ êóáèêà. Pàçâëåêàÿñü îí påøèë ïpèêëàäûâàòü  èõ äpóã ê äpóãó ãpàíÿìè ñ îäèíàêîâûì ÷èñëîì î÷êîâ. Â påçóëüòàòå íà ñòîëå ïîÿâèëàñü ñëåäóþùàÿ êîíñòpóêöèÿ (ñì. pèñ.)  Çíàéêà âçãëÿíóë íà êîíñòpóêöèþ Íåçíàéêè è çàÿâèë, ÷òî òîò îïÿòü ÷òî-òî íàïóòàë. Ïpàâ ëè Çíàéêà?





6. Èìååòñÿ 4 ãèðè âåñîì 1ã, 2ã, 3ã, 4ã. Îäíà èç íèõ äåôåêòíàÿ: áîëåå ëåãêàÿ èëè áîëåå òÿæåëàÿ, ÷åì óêàçàíî íà åå ìàpêèpîâêå. Ìîæíî ëè çà äâà âçâåøèâàíèÿ íà ÷àøå÷íûõ âåñàõ óçíàòü, êàêàÿ ãèðÿ äåôåêòíàÿ, è ïpè ýòîì îïðåäåëèòü, ëåã÷å îíà èëè òÿæåëåå?





7. Â àëôàâèòå ÿçûêà  Ìóìáî-Þìáî 4 áóêâû: à, á, â, ã. Ýëëî÷êà-ëþäîåäêà påøèëà âñå ñëîâà  çàêîäèpîâàòü öèôpàìè 1 è 2 çàìåíÿÿ êàæäóþ áóêâó ñîîòâåòñòâóþùèì ñëîâîì: à (1,á(22, â(212, ã(112. Ñóùåñòâóþò ëè äâà pàçëè÷íûõ ñëîâà, êîäèpóåìûå îäíèì è òåì æå ÷èñëîì?





8. Íà äîñêå 4õ1995 äâîå èãpàþò øàøêàìè: ïåpâûé îäíîé áåëîé, êîòîpîÿ ïåpâîíà÷àëüíî ñòîèò â ëåâîì âåpõíåì óãëó, âòîpîé òpåìÿ ÷åpíûìè ïîñòàâëåííûìè â ñàìûé ïpàâûé ñòîëáöå (ñì. pèñ.) 
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�Ïåpâûé ìîæåò õîäèòü ñâîåé øàøêîé íà îäíó êëåòêó òîëüêî âïpàâî èëè âíèç, à âòîpîé - ëþáîé ñâîåé øàøêîé âëåâî èëè ââåpõ òàêæå íà îäíó êëåòêó. Êàæäûé èç íèõ ìîæåò ñäåëàòü õîä òîëüêî íà ñâîáîäíóþ êëåòêó. Öåëü ïåpâîãî: ïîïàñòü â ïpàâûé êpàéíèé ñòîëáåö. Åñëè âî âpåìÿ èãpû ïåpâûé íå ìîæåò ñäåëàòü î÷åpåäíîé õîä, îí ïpîèãpàë. Ñìîæåò ëè âòîpîé ïîìåøàòü ïåpâîìó âûèãpàòü?





9. Íàéòè âñå çíà÷åíèÿ Ñ  òàêèå, ÷òî íåpàâåíñòâî  X2 (C[X]{X} âåpíî  äëÿ âñåõ çíà÷åíèé Õ.





10. 22 øêîëüíèêà ó÷àñòâîâàëè â ñúåçäå þíûõ ïèñàòåëåé. Ïîñëå ñúåçäà êàæäûé èç íèõ ïpî÷èòàë ïpîèçâåäåíèÿ òpåõ þíûõ ïèñàòåëåé,ïîáûâàâøèõ íà ñúåçäå . Äîêàæèòå, ÷òî èç äåëåãàòîâ ñúåçäà ìîæíî ñîñòàâèòü êîìèññèþ èç  4 ÷åëîâåê òàê, ÷òî â êîìèññèè íèêòî íå ÷èòàë ïpîèçâåäåíèÿ îñòàëüíûõ åå ÷ëåíîâ.


