VI ÓPÀËÜÑÊÈÉ ÒÓPÍÈP ÞÍÛÕ ÌÀÒÅÌÀÒÈÊÎÂ. ÁÅËÎPÅÖÊ, 31.10 - 4.11.95 





ÌÀÒÅÌÀÒÈ×ÅÑÊÈÉ ÁÎÉ 3.11.95. ÂÛÑØÀß ËÈÃÀ.





1. Ìîæíî ëè ðàçáèòü ïëîñêîñòü íà ðàâíîñòîðîííèå òðåóãîëüíèêè ñ öåëî÷èñëåííûìè äëèíàìè ñòîðîí òàê, ÷òîáû ñðåäè ýòèõ òðåóãîëüíèêîâ íå áûëî ïÿòè îäèíàêîâûõ?





2. 100 ñïîpòñìåíîâ âûñòpîåíû â øåpåíãó. Êàæäûé èç íèõ îäåò â êpàñíûé èëè ñèíèé ñïîpòèâíûé êîñòþì. Ïpè ýòîì åñëè ñïîpòñìåí îäåò â êpàñíûé êîñòþì, òî ëþáîé ñïîpòñìåí, ñòîÿùèé ÷åpåç äåâÿòü ÷åëîâåê îò íåãî, îäåò â ñèíèé êîñòþì. Äîêàæèòå, ÷òî â êpàñíûå êîñòþìû îäåòû íå áîëåå 50 ñïîpòñìåíîâ.





3. Íàéäèòå âñå ïðîñòûå p è q òàêèå, ÷òî pq-pq òîæå ïðîñòîå.





4. Åñòü n ãèðü. Èçâåñòíî, ÷òî êàæäàÿ âåñèò öåëîå ÷èñëî ãðàììîâ è èõ îáùèé âåñ ìåíüøå 2n ã. Äîêàæèòå, ÷òî ñ ïîìîùüþ ÷àøå÷íûõ âåñîâ ìîæíî îïðåäåëèòü âåñ êàæäîé ãèðè.





5. . Ìîæíî ëè òðåóãîëüíèê ñ óãëàìè 105(, 15(, 60(  pàçpåçàòü íà òðè pàâíîáåäpåííûõ.





6. Ñ íàòópàëüíûì ÷èñëîì pàçpåøàåòñÿ äåëàòü äâå îïåpàöèè:


	1) óìíîæèòü åãî íà ëþáîå íàòópàëüíîå îò 2 äî 9;


	2) âû÷åpêíóòü èç åãî çàïèñè åäèíèöó.


Íàéòè âñå ÷èñëà, èç êîòîpûõ ñ ïîìîùüþ òàêèõ îïåpàöèé ìîæíî ïîëó÷èòü ÷èñëî 2.





7. Ëþäîåäîì íàçûâàåòñÿ ôàíòàñòè÷åñêàÿ øàõìàòíàÿ ôèãópà, êîòîpàÿ ìîæåò õîäèòü êàê øàõìàòíûé êîpîëü ïî âåpòèêàëè è äèàãîíàëè, íî íå ìîæåò õîäèòü ïî ãîpèçîíòàëè. Äâà ëþäîåäà ñòîÿò íà ïîëÿõ a1 è h8 øàõìàòíîé äîñêè. Îíè íà÷èíàþò õîäèòü ïî î÷åpåäè, ïpè÷åì ïåpâûì õîäèò òîò, êîòîpûé ñòîèò íà ïîëå à1. Ëþäîåäó, âñòàâøåìó íà êëåòêó, ãäå óæå ñòîèò äpóãîé ëþäîåä, pàçpåøàåòñÿ èì ïîîáåäàòü. Êòî êîãî ñúåñò ïpè ïpàâèëüíîé èãpå è êàê åìó íàäî äëÿ ýòîãî èãpàòü?





8. Íà êîîpäèíàòíîé ïëîñêîñòè äàíû 5 òî÷åê  (-0,5; 9), (0; 3), (2; 1.25), (3; 2), (4,5; 1,8). Êàêîå íàèáîëüøåå ÷èñëî òî÷åê èç ýòèõ ïÿòè ìîæåò ëåæàòü íà ãpàôèêå ôóíêöèè âèäà  y = 1+ 1/(ax+b)? 





9. Íà ïëîñêîñòè äàíû òî÷êè À, Â, Ñ è D. Èçâåñòíî, ÷òî êàæäàÿ èç òî÷åê Ñ è D íàõîäèòñÿ ê òî÷êå À áëèæå, ÷åì ê òî÷êå Â. Äîêàæèòå, ÷òî òåì æå ñâîéñòâîì îáëàäàåò è êàæäàÿ èç òî÷åê îòpåçêà CD.





10. Êàpëñîí óòâåpæäàåò, ÷òî êàê áû íè ïîñòàâèòü íà äîñêå 6 ëàäåé, íå áüþùèõ äpóã äpóãà, îí âñåãäà ñìîæåò ïîñòàâèòü êîíÿ òàê, ÷òîáû ñòîÿùèå íà äîñêå ôèãópû íå áèëè äpóã äpóãà. Ïpàâ ëè îí?


