	СЕНЬОРЫ
	10
	20
	30

	Числа
	Оля перемножила 18 восьмёрок и 50 пятёрок. Найдите количество цифр и сумму цифр получившегося числа.
	Все делители числа N, отличные от него самого и 1, выписали в строчку. Оказалось, что наибольший из выписанных делителей ровно в 45 раз больше наименьшего. Чему может быть равно N? Укажите все возможные значения.
	Найдите наименьшее натуральное число, делящееся на 225, в записи которого использовано не меньше 8 разных цифр.

	Алгебра
	Решите уравнение 
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	Известно, что для некоторых действительных чисел a и b верно a2+b2=1. Найдите, чему может быть равно  значение выражения a6+b6+3a2b2.
	Дано уравнение 
(a2–4)(b–1)x = (a–2)(b2–1). Первый игрок называет, чему равно число a. Второй называет число b, и выигрывает, если полученное уравнение не будет иметь корней. Какие числа позволяют первому игроку с гарантией выиграть?

	Геометрия
	В треугольнике ABC сторона AС – наибольшая, а угол A больше угла C на 30(. В каких пределах может изменяться угол B?
	На стороне СD = 1 квадрата АВСD во внешнюю сторону построен равносторонний треугольник СND, а на диагонали АС – равносторонний треугольник АMС так, что точка D лежит внутри него. Найдите MN.
	Вычислите углы равнобедренного треугольника, если его высота, опущенная на основание, вдвое меньше биссектрисы угла при основании


	СЕНЬОРЫ
	10
	20
	30

	Текстовые
	По дороге едут автомобили: на запад с равными между собой скоростями Москвич и Жигули, а на восток с равными между собой скоростями — Мерседес и БМВ. Москвич встретился с БМВ в 11.00, Жигули с БМВ — в 14.00, Москвич с Мерседесом — в 13.00. Когда Жигули встретились с Мерседесом?
	В одной из двух банок литр воды, другая пуста. Из первой банки во вторую переливают половину имеющейся там воды, затем из второй в первую — треть имеющейся там воды, потом из первой во вторую — четверть имеющейся там воды и т.д. Сколько воды будет в первой банке после 1001 переливания?
	Числитель и знаменатель дроби — целые положительные числа, сумма которых не больше 103. Известно, что дробь меньше 1/3. Укажите наибольшее возможное значение такой дроби.

	Комбинаторика
	Сколько есть четырёхзначных чисел, в записи которых нет трёх идущих подряд одинаковых цифр?


	На прямой отмечено 100 синих, 5 зеленых и несколько красных точек, причем между любыми двумя одноцветными точками есть точка другого цвета. Сколько может быть красных точек? 


	В ряд выложены несколько апельсинов, мандаринов, яблок и бананов. Оказалось, что рядом с фруктом каждого вида можно найти фрукт любого другого вида. Какое наименьшее число фруктов могло быть выложено?

	Логика
	Про целое положительное число А сделаны четыре утверждения: "А делится на 5", "А делится на 11", "А делится на 55", "А меньше 10". Известно, что два из этих утверждений истинны, а два – ложны. Чему может быть равно число А? Укажите все варианты.
	Прямоугольный огород разделен на одинаковые квадратные участки. Один из них засеян, а остальные пусты. На каждом участке стоит табличка с надписью, причем одна табличка гласит: «Засеян этот участок или один из соседних», а другие: «Засеян один из соседних участков» (участки считаются соседними, если они имеют общую сторону или вершину). При этом табличка на засеянном участке неверна, а на остальных – верна. Каково наибольшее возможное число участков на этом огороде?
	Собрались однажды 100 человек, каждый из которых рыцарь или лжец. Рыцари всегда говорят правду, лжецы всегда лгут. Первый произнес: «Среди нас есть рыцарь», второй: «Среди любых 99 человек из нас есть рыцарь», третий: «Среди любых 98 из нас есть рыцарь»  и так далее до последнего. Сколько рыцарей могло быть  в этой компании?


	СЕНЬОРЫ
	40
	50
	60

	Числа
	Вася собрался написать на доске число 987654321, но по рассеянности написал вместо одной из его цифр другую цифру, отличную от 0. У него получилось число, кратное 11 и дающее остаток 3 при делении на 9. Какую цифру Вася написал неправильно?
	Какое наибольшее количество попарно взаимно простых составных чисел можно выбрать из чисел от 1 до 500?
	Решите в простых числах уравнение p2+q2+r2 = 9427.

	Алгебра
	Известно, что a+b+c =100, а 
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Найдите, чему может быть равно 
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	Решите уравнение 
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	Найдите такую пару натуральных чисел n и m, что 
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, и сумма n+m наименьшая из всех возможных.



	Геометрия
	В треугольнике, углы которого относятся как 1:2:4, провели все биссектрисы. Сколько равнобедренных треугольников можно выделить на получившемся чертеже?
	В четырехугольнике ABCD стороны AB = 2005, BC = 2007, CD = 2006 и DA = 2008. Перечислите все вершины, про которые можно наверняка утверждать, что углы при них меньше развернутого?
	На сторонах AB и AC прямоугольника ABCD выбраны точки X и Y, которые соединены с вершинами C, D и A так, как показано на рисунке. Площади трех фигур, обозначенных на рисунке цифрами, равны 1, 2 и 3 соответственно. Чему равна площадь фигуры со знаком вопроса? 




	СЕНЬОРЫ
	40
	50
	60

	Текстовые
	Назовём «острым» время, когда угол между прямыми, проходящими через часовую и минутную стрелки часов, не превосходит 45 градусов. Сколько «острого» времени в сутках?


	Пешеход шёл по шоссе со скоростью 5 км/ч. По этому шоссе в обе стороны с одинаковой скоростью ходят автобусы, встречаясь каждые 5 минут. В 12 часов пешеход заметил, что автобусы встретились около него и, продолжая идти, стал считать встречные и обгоняющие автобусы. В 14 часов около него вновь встретились автобусы. При этом с 12 до 14 часов пешеходу встретилось на 4 автобуса больше, чем обогнало его. Найдите скорость автобуса (в км/ч).
	Ваня и Федя живут в поселках, между которыми по прямому шоссе 30 км, а их дядя – на том же шоссе ровно посередине между ними. Дядя пригласил племянников в гости. У него есть мотороллер, скорость которого 20 км/ч. Для экономии времени все стартуют одновременно: ребята выходят пешком, а дядя выезжает на мотороллере, по очереди подбирает племянников на дороге и подвозит к себе домой. За какое наименьшее время все могут добраться до дома дяди, если Ваня ходит со скоростью 4 км/ч, а Федя – 5 км/ч?

	Комбинаторика
	На олимпиаде было 100 участников и 4 задачи. Первую задачу решило 90 участников, вторую — 80, третью — 70, а четвертую — 60. Никто не решил все четыре задачи. Победителями были объявлены все участники, решившие третью и четвертую задачи, и только они. Сколько было победителей?
	На бесконечной шахматной доске стоит конь. Он, сделав 4 хода, вернулся в исходную клетку, не побывав ни на одной клетке дважды. Сколькими способами он мог это сделать?


	Оля отметила на прямой четыре различные точки и обозначила их А, В, С и D (не обязательно в том порядке, в каком они идут на прямой). Коля, который не видел чертежа, может назвать любые две точки, и Оля сообщит, каково расстояние между этими точками. За какое наименьшее число таких вопросов (заданных одновременно) Коля сможет наверняка узнать, как расположены отмеченные точки (то есть, какие две из них — крайние, и в каком порядке идут между ними две другие)?

	Логика
	На острове считается, что лжецы (которые всегда лгут) принадлежат к низшему рангу, заезжие туристы (которые могут как лгать, так и говорить правду)  – к среднему рангу, а  рыцари (которые всегда говорят только правду) – к высшему рангу. Двое людей A и B высказывают утверждения: A: «По рангу я ниже, чем B». B: «Неправда!» Определите ранг А и B (или напишите, для кого определить невозможно)
	Четырехзначное число таково, что все его цифры различны, а также известно, что числа 5860, 1764, 9432, 3072 содержат ровно по две цифры, принадлежащие этому числу, однако ни одна из них не стоит в том же месте, что и в этом числе. Найдите все возможные значения.
	В ряд стоят 2008 коробок. В одной из них лежит подарок, другая – пуста, а в каждой из остальных лежит красная или черная карточка, причем карточек обоих цветов поровну. На первой коробке написано: «Эта коробка пуста», а на каждой из остальных: «Надпись на предыдущей коробке неверна». Известно, что все надписи на коробках с красными карточками верны, а на коробках с черными карточками – ложны. Какое наименьшее число коробок надо открыть, чтобы наверняка найти подарок?
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	Числа
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	Алгебра
	Нет решений
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