                                                                                                  АБАКА-СЕНЬОРЫ
	
	Комбинаторика
	Целые числа
	Логика

	10
	Солдаты выстроились в колонну по одному, причём среди солдат есть только брюнеты, блондины и рыжие. Есть ровно 17 брюнетов, которым в затылок дышат блондины, а еще есть ровно 23 блондина, за которыми сразу стоят брюнеты. Какое наименьшее число рыжих могло быть в строю?
	Сегодня 14.02.2011. Рассмотрим эту дату как 4 двузначных или однозначных числа 14, 02, 20, 11. Например, 14 делится на 2, но 14 и 11 не делятся одно на другое. Найдите две ближайшие даты (одну в прошлом, другую в будущем), чтобы НОД любых двух из получившихся четырёх чисел был больше 3.
	В комнате было несколько человек. Один сказал: «Нас тут пятеро» – и ушёл. После этого каждую минуту кто-то уходил, сказав на прощание: «Все, кто ушел до меня, перед уходом солгали», пока комната не опустела. Сколько человек, уходя, могли сказать правду?

	20
	Учитель хочет расставить по кругу 10 мальчиков и несколько девочек так, чтобы рядом с каждым мальчиком стояли мальчик и девочка, а через одного от каждой девочки стояли тоже мальчик и девочка. Сколько девочек можно поставить в этот круг?
	Найдите целые положительные числа a, b, c, для которых НОК(a,b) = 210, НОД(a,b) = 10, НОК(a,c) = 110, НОД(a,c) = 2.
	В школе прошел забег с участием 10 спортсменов, и все заняли разные места. На следующий день каждого из них спросили, какое место он занял, и каждый, естественно, назвал одно из чисел от 1 до 10. Сумма их ответов оказалась равна 37. Какое наименьшее число врунишек могло быть?

	30
	На плоскости нарисован правильный пятиугольник ABCDE. Лёня хочет раскрасить его стороны фломастерами трех цветов так, чтобы каждая сторона была бы одного цвета, а любые две стороны одного цвета не имели бы общих вершин. Сколькими способами Лёня сможет это сделать?
	Каждую минуту написанное на доске натуральное число x заменяют на число x+k, где k – наибольший делитель x, не равный ему. Вначале на доске написано чётное число N, не кратное 4. Какое число будет написано после 10 замен?
	Саня дружит с Алексеем, Верой, Глебом, Дашей и Евгением. У него День Рождения. Если пригласить Алексея, то тогда надо пригласить и Веру. Обязательно нужно пригласить либо Глеба, либо Веру, но приглашать их вместе не стоит. Также нужно пригласить либо Дашу, либо Евгения, либо обоих вместе. Дашу можно приглашать либо вместе с Глебом, либо никого из них. А если пригласить Евгения, то тогда необходимо пригласить Алексея и Дашу. Кого же всё-таки надо пригласить?

	40
	Отметили центр каждого из квадратиков прямоугольника 3×2011. Сколько существует прямых, которые проходят ровно через три отмеченные точки?
	Найдите все простые числа p, для которых 6p+1 ( точная пятая степень, если известно, что такие числа существуют.
	Петя, Дима, Миша, Саша и Илья играют в мафию. Среди них два мафиози, два мирных жителя и комиссар. Мафиози знают только друг друга, комиссар знает роль каждого, мирные жители не знают роли других игроков. Мафиози всегда лгут. Комиссар и мирные жители говорят правду. Мальчики сделали следующие заявления:

Петя: «Я не знаю, кто Дима»;

Дима: «Я знаю, кто комиссар»;

Миша: «Я знаю, кто Петя»;

Саша: «Я знаю, что Миша – комиссар».

Кто Илья?

	50
	Сколькими способами можно расставить в клетках таблицы 5(10 числа 1 и (1 так, чтобы произведение чисел в любой строке и любом столбце равнялось бы 1?
	Рассматриваются все девятизначные числа, у которых цифры идут в порядке невозрастания. Найдите остаток от деления суммы всех этих чисел на 9.
	В компании из 100 друзей, среди которых есть рыцари, лжецы и нормальные люди были произнесены следующие высказывания: «Среди моих друзей 0 лжецов»; «Среди моих друзей 1 лжец»; и т.д. до фразы «Среди моих друзей 99 лжецов». Через минуту в той же компании прозвучали те же фразы, но каждую фразу произнёс не тот человек, что в первый раз. Еще через минуту в той же компании прозвучали те же фразы, но ни один человек не повторил уже произнесенных им фраз, и так далее. Каждый произнёс 99 различных фраз. Сколько лжецов могло находиться в этой компании?

	60
	На дорогу вышла толпа из 4096 человек, и сразу ровно половина из них пошла направо, а половина – налево. Через полчаса каждая группа разделилась пополам, половина пошла дальше, а половина повернула обратно. Еще через полчаса каждая из групп снова разделилась ровно пополам и так далее. Найдите, сколько человек окажется в исходной точке после десяти таких «делений». Все люди идут с одной и той же постоянной скоростью.
	Найдите количество таких натуральных чисел n, что  n = [n/2]+[n/3]+[n/5].

[k] – целая часть числа k, то есть наибольшее целое число, не превосходящее k.
	В одной компании было x человек (каждый – рыцарь или лжец). Каждый произнес фразу: «Среди всех остальных (не считая меня) не больше n рыцарей и не больше k лжецов». Чему мог быть равен x?


АБАКА-СЕНЬОРЫ
	
	Деятельная
	Геометрическая
	Алгебра

	10
	Методкомиссия в неполном составе собралась на турнир. Через день приехал Дмитрий Валерьевич, и Игорь Соломонович записал, во сколько раз увеличилась методкомиссия. Потом приехал еще Александр Сергеевич, и Игорь Соломонович опять записал, во сколько раз увеличилась методкомиссия. То же самое он сделал после приезда Алексея Владимировича, и, наконец, после приезда Леонида Михайловича, который приехал последним. Произведение четырёх записанных чисел оказалось равным 4/3. Сколько человек входит в методкомиссию?
	Биссектрисы треугольника ABC пересекаются в точке I. Через точку I проходят две прямые, которые параллельны прямым AB и AC и пересекаются с BC в точках D и E. Найдите периметр треугольника IED, если AB=10, BC=11, CA=12.


	Известно, что –3 ( x ( 7, 
–2 ( y ( 5, –5 ( z ( 3. 

Найдите наименьшее возможное значение выражения 
xyz–z2.

	20
	За столом сидят несколько мальчиков и 5 девочек, а на тарелке лежат 60 булочек. Каждая девочка дала по булочке (с тарелки) каждому знакомому ей мальчику, а каждый мальчик дал по булочке (с тарелки) каждой незнакомой ему девочке. После этого оказалось, что все булочки розданы. Сколько было мальчиков?
	Дан равнобедренный треугольник ABC с основанием AC и углом B=700. На отрезках AB и AC взяты точки D и E соответственно такие, что DA+AE=AC. На отрезках AC и BC взяты точки F и G соответственно такие, что FC+CG=AC. Точка E лежит  между A и F. Найдите угол между прямыми DF и EG.
	Известно, что для попарно различных чисел x, y, z, t верно, что [image: image2.png]rE_ yram s
et yer_a0it



 QUOTE  
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. Укажите все возможные значения разности x–y.

	30
	Четверо подружек поделили между собой 1001 конфету, при этом каждой девочке досталось конфет или столько же, сколько у какой-то из ее подружек, или ровно в два раза меньше, чем у одной из них. Как могли распределиться конфеты? 
	В треугольнике ABC на стороне BC отмечена точка D так, что CD/BD =[image: image5.png]J3I+1



. Известно, что (ABC = 45(, (DAB =15(. Найдите угол ACB.
	Введём новую операцию: 
a(b ( наибольшее из чисел 2a и a+b. 
Решите уравнение: 

2( (x( (–2))=2011.

	40
	В полдень черепаха начала ползти домой, каждый час поворачивая или налево, или направо (между поворотами она ползла прямолинейно). За первый час она проползла 50 метров, а за каждый последующий час ( на 50 метров больше, чем в предыдущий. На каком наименьшем расстоянии от места старта она могла оказаться в 7 часов вечера?
	Разрежьте фигуру на две части, из которых можно составить квадрат (черные клетки – это дырки). Части можно поворачивать, но не переворачивать.


	Найдите сумму: 
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	50
	Имеется 8 внешне неразличимых монет, веса которых — различные натуральные числа. Известно, что если на левую и правую чаши исправных двухчашечных весов произвольным образом положить по две монеты, то перевесит та чаша, на которой лежит самая тяжелая монета из этих четырёх. Какой наименьший вес может иметь самая тяжелая монета?
	Площадь прямоугольника ABCD равна 1. На стороне AB отмечены точки G и F так, что BG = GF= AF. Точка E – середина CD. Диагональ AC пересекает отрезок GE в точке K, а отрезок FE в точке H. Найдите площадь треугольника KHE.
	Долго-долго Марьванна выписывала все произведения восьми попарно различных натуральных сомножителей, каждый из которых меньше 17, и никакие два из которых не дают в сумме 17. Затем она сложила все полученные произведения. Какое число у нее получилось?

	60
	Вдоль дороги расставлены светофоры на расстоянии 10 км. Они работают так: последние 5 минут каждого часа там горит красный свет, остальное время – зеленый. Машина ехала по этой дороге 10 часов с постоянной скоростью, при этом ни разу не остановившись на светофорах на красный свет. Какое наибольшее расстояние она могла проехать?
	В узлах клетчатой бумаги живут садовники, а вокруг них повсюду растут цветы. За любым цветком должны ухаживать три ближайших к нему садовника. (Иногда несколько садовников находятся на одинаковом расстоянии -  в таком случае за цветком ухаживают все они.) Нарисуйте участок, за которым должен ухаживать каждый садовник.
	Известно, что 

(2x2–x+1)(y2+4y+8)(z2–2z+3)= 7 .
Найдите x+y+z.


АБАКА-ЮНИОРЫ

	
	Комбинаторика
	Алгебра
	Логика

	10
	В посёлке 2011 жителей. Однажды каждый житель переехал в другой домик, причём в каждый домик переехал ровно один житель. Какого минимального количества цветов всегда будет достаточно, чтобы покрасить домики (каждый домик в один цвет) так, что каждый житель переехал из домика одного цвета в домик другого цвета?
	Известно, что

–3 ( x ( 7, –2 (y ( 5, 
–5 ( z ( 3. Найдите наименьшее возможное значение выражения xy–z2.
	В семье есть Иван Сидорович, Сидор Иванович, Сидор Петрович, Петр Сидорович, Петр Петрович. Один из них сейчас смотрит телевизор, его отец дремлет, брат читает газету, а дети ушли гулять. Как зовут того, кто смотрит телевизор?

	20
	Солдаты выстроились в колонну по одному, причем среди солдат есть только брюнеты, блондины и рыжие. Есть ровно 17 брюнетов, которым в затылок дышат блондины, а еще есть ровно 23 блондина, за которыми сразу стоят брюнеты. Какое наименьшее число рыжих могло быть в строю? 
	Известно, что для четырёх чисел  x, y, z, t выполнено равенство
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Укажите все возможные значения дроби x/y.
	В комнате было несколько человек. Один сказал: «Нас тут пятеро» – и ушел. После этого каждую минуту кто-то уходил, сказав на прощание: «Все, кто ушел до меня, перед уходом солгали», пока комната не опустела. Сколько человек, уходя, могли сказать правду? 

	30
	Учитель пригласил 30 мальчиков и 40 девочек и расставил их по кругу так, что напротив рядом стоящей пары «мальчик-девочка» тоже стоит пара «мальчик-девочка» (а дети в этих парах могут стоять как угодно). Сколько девочек стоят точно напротив девочек? 
	Введём новую операцию: a(b ( наибольшее из чисел 2a и a+b. 

Решите уравнение: 

2( (x( (–2))=2011.


	Саня дружит с Алексеем, Верой, Глебом, Дашей и Евгением. У него День Рождения. Если пригласить Алексея, то тогда надо пригласить и Веру. Обязательно нужно пригласить либо Глеба, либо Веру, но приглашать их вместе не стоит. Также нужно пригласить либо Дашу, либо Евгения, либо обоих вместе. Дашу можно приглашать либо вместе с Глебом, либо никого из них. А если пригласить Евгения, то тогда необходимо пригласить Алексея и Дашу. Кого же всё-таки надо пригласить?

	40
	На плоскости нарисован правильный пятиугольник ABCDE. Лёня хочет раскрасить его стороны фломастерами трех цветов так, чтобы каждая сторона была бы одного цвета, а любые две стороны одного цвета не имели бы общих вершин. Сколькими способами Лёня сможет это сделать?
	Сколько среди чисел 2х+у, х ( у, х ( 2у, у ( 2х может быть положительных? (Укажите все варианты.)
	Петя, Дима, Миша, Саша и Илья играют в мафию. Среди них два мафиози, два мирных жителя и комиссар. Мафиози знают только друг друга, комиссар знает роль каждого, мирные жители не знают роли других игроков. Мафиози всегда лгут. Комиссар и мирные жители говорят правду. Мальчики сделали следующие заявления:

Петя: «Я не знаю, кто Дима»;

Дима: «Я знаю, кто комиссар»;

Миша: «Я знаю, кто Петя»;

Саша: «Я знаю, что Миша – комиссар».

Кто Илья?

	50
	В некоторых ячейках стеклянной коробки 3×3×3 лежит по одной конфете. Дима, Сережа и Лена смотрят на эту коробку с трех сторон: Дима – спереди, Сережа – сверху, а Лена – сбоку. Сколько конфет может лежать в коробке, если все они видят по 9 конфет?
	Найдите сумму:
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	Очень умный Знайка пришел в гости к братьям-близнецам Винтику и Шпунтику, зная, что один из них никогда не говорит правду, и спросил одного из них: «Ты Винтик?» «Да»,-ответил тот. Когда Знайка спросил «Ты Винтик?» второго брата, то получил ответ и сразу же определил, кто есть кто. Определите, как звали первого брата и второго брата, и что сказал каждый из них: правду или ложь.

	60
	Сколькими способами можно расставить в клетках таблицы 5(10 числа 1 и (1 так, чтобы произведение чисел в любой строке и в любом столбце равнялось бы 1?
	Долго-долго Марьванна выписывала все произведения восьми попарно различных натуральных сомножителей, каждый из которых меньше 17, и никакие два из которых не дают в сумме 17. Затем она сложила все полученные произведения. Какое число у нее получилось?
	В компании из 100 друзей, среди которых есть рыцари, лжецы и нормальные люди были произнесены следующие высказывания: «Среди моих друзей 0 лжецов»; «Среди моих друзей 1 лжец»; и т.д. до фразы «Среди моих друзей 99 лжецов». Через минуту в той же компании прозвучали те же фразы, но каждую фразу произнёс не тот человек, что в первый раз. Еще через минуту в той же компании прозвучали те же фразы, но ни один человек не повторил уже произнесенных им фраз, и так далее. Каждый произнёс 99 различных фраз. Сколько лжецов могло находиться в этой компании?


АБАКА-ЮНИОРЫ

	
	Деятельная
	Геометрическая
	Целые числа

	10
	По дороге из леса в поселок спешат Красная Шапочка и Волк, а навстречу им идут Бабушка и Охотник. Скорость сближения Волка и Бабушки 18 км/ч, Красной Шапочки и Бабушки ( 8 км/ч, Охотника и Красной Шапочки ( 12 км/ч. С какой скоростью сближаются Волк и Охотник?
	Разрежьте фигуру на рисунке на две равные части.

[image: image11.jpg]



	Сегодня 14.02.2011. Рассмотрим эту дату как 4 двузначных или однозначных числа 14, 02, 20, 11. Например, 14 делится на 2, но 14 и 11 не делятся одно на другое. Найдите две ближайшие даты (одну в прошлом, другую в будущем), чтобы НОД любых двух из получившихся четырёх чисел был больше 1.

	20
	Методкомиссия в неполном составе собралась на турнир. Через день приехал Дмитрий Валерьевич, и Игорь Соломонович записал, во сколько раз увеличилась методкомиссия. Потом приехал еще Александр Сергеевич, и Игорь Соломонович опять записал, во сколько раз увеличилась методкомиссия. То же самое он сделал после приезда Алексея Владимировича, и, наконец, после приезда Леонида Михайловича, который приехал последним. Произведение четырёх записанных чисел оказалось равным 4/3. Сколько человек входит в методкомиссию?
	Проведите из одной точки на плоскости пять лучей так, чтобы среди образованных ими углов было ровно четыре острых. Рассматриваются углы не только между соседними, но и между любыми двумя лучами. 
	Сколько существует натуральных чисел, у которых самый большой делитель, отличный от этого числа, равен 323?

	30
	За столом сидят несколько мальчиков и 5 девочек, а на тарелке лежат 60 булочек. Каждая девочка дала по булочке (с тарелки) каждому знакомому ей мальчику, а каждый мальчик дал по булочке (с тарелки) каждой незнакомой ему девочке. После этого оказалось, что все булочки розданы. Сколько было мальчиков?
	Биссектрисы треугольника ABC пересекаются в точке I. Через точку I проходят две прямые, которые параллельны прямым AB и AC и пересекаются с BC в точках D и E. Найдите периметр треугольника IED, если AB=10, BC=11, CA=12. 
	Найдите целые положительные числа a, b, c, для которых НОК(a,b)=210, НОД(a,b) = 10, НОК(a,c)=110, НОД(a,c) = 2.

	40
	Четверо подружек поделили между собой 1001 конфету, при этом каждой девочке досталось конфет или столько же, сколько у какой-то из ее подружек, или ровно в два раза меньше, чем у одной из них. Как могли распределиться конфеты? 
	Дан равнобедренный треугольник ABC с основанием AC и углом B=700. На отрезках AB и AC даны точки D и E соответственно так, что DA+AE=AC. На отрезках AC и BC даны точки F и G соответственно так, что FC+CG=AC. Точка E лежит строго между A и F. Найдите угол между прямыми DF и EG.
	Каждую минуту написанное на доске натуральное число x заменяют на число x+k, где k – наибольший делитель x, не равный ему. Вначале на доске написано чётное число N, не кратное 4. Какое число будет написано после 10 замен?

	50
	В полдень черепаха начала ползти домой, каждый час поворачивая или налево, или направо (между поворотами она ползла прямолинейно). За первый час она проползла 50 метров, а за каждый последующий час ( на 50 метров больше, чем в предыдущий. На каком наименьшем расстоянии от места старта она могла оказаться в 7 часов вечера?
	[image: image24.jpg]


Разрежьте по клеточкам фигуру на две части, из которых можно составить квадрат (черные клетки – это дырки). Части можно поворачивать, но не переворачивать. 
	На какое наибольшее количество нулей может оканчиваться произведение трёх натуральных чисел, сумма которых равна 407?

	60
	Вдоль дороги расставлены светофоры на расстоянии 10 км. Они работают так: последние 5 минут каждого часа там горит красный свет, остальное время – зеленый. Машина ехала по этой дороге 10 часов с постоянной скоростью, при этом ни разу не остановившись на светофорах на красный свет. Какое наибольшее расстояние она могла проехать?
	В узлах клетчатой бумаги живут садовники, а вокруг них повсюду растут цветы. За любым цветком должны ухаживать три ближайших к нему садовника. (Иногда несколько садовников находятся на одинаковом расстоянии -  в таком случае за цветком ухаживают все они.) Нарисуйте участок, за которым должен ухаживать каждый садовник.
	Рассматриваются все девятизначные числа, у которых цифры идут в порядке невозрастания. Найдите остаток от деления суммы всех этих чисел на 9.


АБАКА-СТАРТ

	
	Комбинаторика
	Логика
	Арифметика

	10
	В посёлке 2011 жителей. Однажды каждый житель переехал в другой домик, причём в каждый домик переехал ровно один житель. Какого минимального количества цветов всегда будет достаточно, чтобы покрасить домики  так, что каждый житель переехал из домика одного цвета в домик другого цвета?
	В турнире участвовало пятеро девочек – две пятиклассницы и три четвероклассницы. Сначала Анна выиграла у Марии, Софья с Ириной сыграли вничью, Анна выиграла у Ольги, а Ольга – у Софии. В каждом туре встречались девочки из разных параллелей. Как зовут четвероклассниц?
	Разрежьте квадрат на две равные (и по форме, и по числу клеточек) части так, чтобы сумма чисел в каждой части равнялась 13.
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	20
	На канале АбакаТВ проходит игра. Ведущая задает вопрос, сколько прямоугольников можно увидеть на полоске 1×n. Но изображение на экране пропало, и ведущая подсказала, что верный ответ больше 2011, но меньше 2020. Чему равно может равняться n? (Например, на полоске 1×3 можно видеть 6 прямоугольников).
	Шпион отправил короткое шифрованное сообщение. Два контрразведчика перехватили и попытались расшифровать его. Первый получил расшифровку «вариант», второй – «неумёха». Известно, что в исходном сообщении не было подряд идущих гласных. Кроме того, установлено, что каждый символ правильно расшифрован хотя бы одним из контрразведчиком, но ни один из них не расшифровал верно два подряд идущих символа. Каким могло быть исходное сообщение?
	Найдите все решения ребуса:

AБ(A=КА

(разные цифры заменены разными буквами, одинаковые ( одинаковыми. Числа на ноль не начинаются).

	30
	Какое наименьшее число жильцов можно вселить в 30-квартирный дом так, чтобы в любых трёх произвольно взятых квартирах жило не менее 7 человек?
	В семье есть Иван Сидорович, Сидор Иванович, Сидор Петрович, Петр Сидорович, Петр Петрович. Один из них сейчас смотрит телевизор, его отец дремлет, брат читает газету, а дети ушли гулять. Как зовут того, кто смотрит телевизор?
	Запишем сегодняшнюю дату как 14022011. Теперь разрешается взять любые три цифры, стоящие подряд, и поменять их порядок как угодно. Всего таких операций можно сделать 4 штуки. Какое наибольшее число можно получить, проделав эти четыре операции? 

	40
	На плоскости нарисован правильный пятиугольник ABCDE. Лёня хочет раскрасить его стороны фломастерами трех цветов так, чтобы каждая сторона была бы одного цвета, а любые две стороны одного цвета не имели бы общих вершин. Сколькими способами Лёня сможет это сделать?
	В комнате было несколько человек (не меньше трёх). Один сказал: «Нас тут не больше пяти» – и ушел. Следующий сказал: «И теперь нас не больше пяти», и тоже ушёл. После этого каждую минуту кто-то уходил, сказав на прощание: «Тот, кто ушёл до меня, перед уходом солгал», пока комната не опустела. Сколько человек, уходя, могли сказать правду?
	Использовав пять двоек, знаки арифметических операций и скобки, получите число 17.

Например, 10 можно получить по-разному: 

10 = 2+2+2+2+2 = 22+2(2+2 = 2((22+2:2).


	50
	В мешке у Деда Мороза лежат конфеты нескольких видов (более двух), причем их не обязательно поровну. Дед Мороз знает, что если вынуть любые 100 конфет из мешка, то среди них обязательно найдутся конфеты всех видов, кроме, может быть, одного. Какое наибольшее количество конфет может быть в мешке у Деда Мороза?
	В школе прошёл забег с участием 10 спортсменов, и все заняли разные места. На следующий день каждого из них спросили, какое место он занял, и каждый, естественно, назвал одно число от 1 до 10. Сумма их ответов оказалась равна 36. Какое наименьшее число врунишек было?
	В автобусе ехали взрослые и дети, причем число взрослых относилось к числу детей как 2:3. После того, как четыре пассажира вышли (и никто не вошел), число взрослых стало относиться к числу детей как 3:4. Сколько пассажиров первоначально ехало в автобусе, если известно, что их было меньше 60 (перечислите все возможности)?

	60
	Пятизначное число поделили на 100, после чего сложили неполное частное и остаток.  Для какого количества чисел полученный результат будет делиться на 11?
	Очень умный Знайка пришел в гости к братьям-близнецам Винтику и Шпунтику, зная, что один из них точно никогда не говорит правду, и спросил первого: «Ты Винтик?» «Да»,-ответил тот. Когда Знайка спросил «Ты Винтик?» второго брата, то получил ответ и сразу же определил, кто есть кто. Определите, как звали первого брата и второго брата, и что сказал каждый из них: правду или ложь.
	a, b, c – цифры,  а≠c. Квадраты чисел 
[image: image12.wmf]abc

 и 
[image: image13.wmf]cba

 – пятизначные числа 
[image: image14.wmf]ABCDE

 и 
[image: image15.wmf]EDCBA

. Найти все такие трехзначные числа. (а≠c, остальные буквы могут обозначать разные цифры, а могут и одинаковые. Числа с нуля не начинается.)




АБАКА-СТАРТ

	
	Деятельная
	Клеточная
	Целые числа

	10
	У Алисы живет крокозябра. Каждый день она съедает бананов ровно в два раза больше своего веса, а каждую ночь худеет в три раза. Уезжая рано утром на четырёхдневные каникулы, Алиса оставила ей 40 кг бананов, и этого крокозябре в точности хватило. Сколько весила крокозябра, когда Алиса уезжала?
	Лена разрезала квадрат 5 ґ 5 на уголки, состоящие из трёх клеток, и прямоугольники, состоящие из двух клеток. Какое наименьшее число частей она могла получить?
	Сегодня 14.02.2011. Рассмотрим эту дату как 4 двузначных или однозначных числа 14, 02, 20, 11. Например, 14 делится на 2, но 14 и 11 не делятся одно на другое. Найдите две ближайшие даты (одну в прошлом, другую в будущем), чтобы было верно, что для любых двух из получившихся четырёх чисел одно делится на другое.

	20
	Вдоль железной дороги стоят километровые столбы на расстоянии 1 км друг от друга. Один из них покрасили в желтый цвет и шесть – в красный. Сумма расстояний от желтого столба до всех красных равна 14 км. Чему может быть равно максимальное расстояние между красными столбами?
	Разрежьте фигуру на рисунке на две равные части.

[image: image16.jpg]



	Назовём натуральное число удивительным, если оно равно произведению всех своих натуральных делителей, кроме самого числа. Например, 6 ( первое удивительное число. Найдите десятое удивительное число.

	30
	После того, как на борт были подняты 30 потерпевших кораблекрушение, оказалось, что запасов питьевой воды хватит только на 50 дней, а не на 60, как раньше. Сколько людей было на корабле вначале?
	В стеклянной коробке размером 3×3×3 ячейки в некоторых ячейках лежит по одной конфете. Дима, Серёжа и Лена смотрят на эту коробку с трех сторон: Дима – спереди, Серёжа – сверху, а Лена – сбоку. Сколько конфет может лежать в коробке, если все они видят по 3 конфеты (если какие-то конфеты лежат друг за другом, то наблюдатели видят только первую конфету)?
	Трёхзначное число таково, что если в нем стереть последнюю цифру, то полученное двузначное число кратно 7, если стереть цифру десятков, то полученное двузначное число кратно 11, если стереть цифру сотен, то полученное двузначное число кратно 13. Найдите все такие числа.

	40
	На празднике конфет можно было обменять любые три фантика на карамельку в фантике и любые пять фантиков на шоколадную конфету в фантике. Миша принес на этот праздник 50 фантиков, при этом он хочет съесть карамелек в три раза больше, чем шоколадных. Какое наибольшее количество конфет ( в сумме) он сможет съесть?
	Сколькими способами к фигурке (см.рис., длина стороны клетки 1 см) 
можно приставить по стороне еще одну клетку так, чтобы полученной фигуркой из пяти клеток можно было бы оклеить 5 граней куба с ребром 1см?
	Два последовательных трёхзначных числа выписали друг за другом. Оказалось, что полученное шестизначное число делится на 499. Каким могло быть это шестизначное число?

	50
	В полдень черепаха начала ползти домой, каждый час поворачивая или налево, или направо (между поворотами она ползла прямолинейно). За первый час она проползла 50 метров, а за каждый последующий час ( на 50 метров больше, чем в предыдущий. На каком наименьшем расстоянии от места старта она могла оказаться в 7 часов вечера?
	Конь обошел все клетки доски 6×6.На рисунке частично отмечены клетки с указанием номера хода, которым конь попал в отмеченную клетку. Укажите, где будет находиться клетка с номером 21.
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	Каждую минуту написанное на доске натуральное число x заменяют на число x+k, где k – наибольший делитель x, не равный ему. Вначале на доске написано чётное число N, не кратное 4. Какое число будет написано после 10 замен?

	60
	Дана доска 20(20. Корабль — это связная клеточная фигура доски. Флот — это такой набор нескольких кораблей, что никакие два корабля не пересекаются (т.е. не имеют даже общих вершин). Какое наименьшее число клеток может содержать флот, к которому нельзя добавить ни одного корабля?

(Связная клеточная фигура — это такое непустой набор клеток, что из любой клетки этого набора можно пройти в любую другую клетку этого набора по клеткам этого набора, переходя каждый раз в соседнюю по стороне клетку.) 
	Ванечка покрасил снаружи кубик размера 3см×3см×3см в синий цвет, а потом разрезал его на кубики размера 1см×1см×1см. Петечка сложил из некоторых из этих кубиков пирамидку: 1ряд - 9 кубиков, 2 ряд - 7 кубиков,..., 5 ряд - 1 кубик. Вот так:

[image: image18.png]



После этого Ванечка поглядел на получившуюся пирамидку спереди и обнаружил, что все видимые 25 граней синие. Какое максимальное количество синих граней кубиков в общей сложности можно увидеть, если осмотреть эту пирамидку со всех шести сторон? 
	На какое наибольшее количество нулей может оканчиваться произведение трёх натуральных чисел, сумма которых равна 407?


АБАКА-СЕНЬОРЫ. ОТВЕТЫ

	
	Комбинаторика
	Целые числа
	Логика
	Деятельная
	Геометрия
	Алгебра

	10
	5
	04.04.2012 и 30.10.2010
	 1
	16
	11
	-200

	20
	20
	a=10, b=210, c=22
	 3
	12
	55( (или 125( - засчитывается любой ответ)
	-2011

	30
	30
	81N/2
	Дашу и Глеба
	143,286,286,286

или 91,182,364,364
	60(
	2009/2=1004.5

	40
	2*1006^2-2011=

2*1005^2+2011=

2022061 (любая форма ответа)
	2801
	Илья – мирный житель
	0
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	1

	50
	236
	0
	0 или 1
	34
	3/70
	178

	60
	1008
	29
	n+1 ≤ x ≤n+1+k
	1200 км
	Квадрат, из которого вырезаны 4 угловых квадратика со стороной ¼  .
	–0,75


АБАКА-ЮНИОРЫ. ОТВЕТЫ

	
	Комбинаторика
	Алгебра
	Логика
	Деятельная
	Геометрия
	Целые числа

	10
	 3
	-40
	Пётр Сидорович
	22
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	30.12.2010, 02.02.2012

	20
	5
	-1
	1
	16
	Проверьте рисунок!
	7

	30
	40
	2009/2=1004.5
	Дашу и Глеба
	12
	11
	a = 10, b = 210, c = 22

	40
	30
	0,1,2,3
	Илья – мирный житель
	143,286,286,286

или

91,182,364,364


	55( (или 125( - засчитывается любой ответ)
	81N/2

	50
	От 9 до 27
	1
	1 - Шпунтик,

2 - Винтик,

оба соврали
	0
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	6

	60
	236
	178
	0, 1
	1200 км
	Квадрат, из которого вырезаны 4 угловых квадратика со стороной ¼  .
	0


АБАКА-СТАРТ. ОТВЕТЫ

	
	Комбинаторика
	Логика
	Арифметика
	Деятельная
	Клеточная
	Целые числа

	10
	3
	Мария, Ольга, Ирина
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Есть и другой способ
	5
	9
	20.10.2010 и 01.01.2020

	20
	63
	ВЕРМАХТ
	21(2=42, 26(2=52,

31(3=93
	8
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	33

	30
	88
	Пётр Сидорович
	42211001
	150
	3,  4
	565

	40
	30
	любое число не меньше 2
	(2+2)2+2:2=17
(есть и другие варианты!)
	16
	6
	166167 и 665666

	50
	297
	3
	25
	0
	Нижняя строка, четвёртый слева столбец
	81N/2

	60
	8181
	1 - Шпунтик,

2 - Винтик,

оба соврали
	311 и 113,  301 и 103, 221 и 122,  211 и 112,  201 и 102.
	49
	50
	6
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