
АБАКА-ЮНИОРЫ 

Ответ считается верным, если найдены ВСЕ правильные варианты и нет ни одного лишнего 

 Алгебра Текст Числа 

10 Петя, при переписывании 
квадратного уравнения допу-
стил ошибку, поменяв местами 
старший коэффициент и сво-
бодный член (они были раз-
личны.). При решении оказа-
лось, что один найденный им 
корень является корнем ис-
ходного уравнения, а второй 
равен  –3. Какие корни могли 
быть у исходного уравнения? 

Три невисокосных года идут подряд. В пер-
вом из них понедельников больше, чем сред.  
На какой день недели заканчивается третий 
год? 

Лотерея проводится так. Вы-
кидывается случайное число 
от 1 до 1000. Если оно кратно 
2, то выплачивается 1 рубль, 
если кратно 10 – два рубля, 
если кратно 12 – 4 рубли и 
если кратно 20 -  8 рублей. 
Если выполняется несколько 
условий, то платят сумму. 
Назовите сумму, которую 
можно выиграть за один в эту 
лотерею. 

20  

Найти сумму 1!3–

2!4+3!5–4!6….–

2010!2012 
 

Машина треть пути ехала со скоростью 50 
км/ч, вторую треть – со скоростью 60 км/ч, а 
последнюю треть – со скоростью 70 км/ч. 
Найдите среднюю скорость машины за весь 
путь. 

Каждое из n натураль-
ных чисел, идущих под-
ряд, имеет ровно 4 
натуральных делителей. 
Какое наибольшее зна-
чение может принимать 
n?  

30 Какие значения может 
принимать выражение 

 

      
 

  

       
 

 

      
,  

если xyz=2? 

В корзине лежат яблоки и груши. Если доба-
вить туда столько же яблок, сколько сейчас 
там груш (в штуках), то получится, что процент 
яблок будет вдвое больше, чем получится, 
если добавить в корзину столько груш, сколь-
ко там сейчас яблок. Какой процент яблок 
сейчас в корзине? 

Какое наибольшее чис-
ло можно получить, рас-
ставляя скобки в выра-
жении  
1:2:3:...:n, n>1 
 

40 Решите уравнение 
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Петя вскапывает грядку на 8 минут дольше, 
чем если бы он делал это вместе с Васей, а 
Вася вскапывает грядку на 18 минут дольше, 
чем если бы они работали вместе с Петей. За 
какое время они вскопают грядку, работая 
вместе? 

Все обыкновенные пра-
вильные несократимые 
дроби, знаменатели ко-
торых – двузначные 
числа, упорядочили по 
возрастанию. Между 
какими двумя последо-
вательными дробями 
окажется чиcло 5/8? 

50 Найдите наименьшее 
значение выражения 
| ||   |  |   |  

||   |  |  
 

В цехе работало несколько станков. После ре-
конструкции количество станков уменьши-
лось, причем число процентов, на которое 
оно уменьшилось, оказалось равно числу 
оставшихся станков.  Какое наименьшее чис-
ло станков могло быть до реконструкции? 

Найдите среднюю циф-
ру в числе  111…..12 (в 
числе 2010 единиц) 

60 Сколько решений имеет 
нижеприведенная систе-
ма уравнений? 
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N – фиксирован-
ное натуральное 
число. 
 

Два фермера пасли коров, и вот пришло вре-
мя их продавать. За каждую корову они про-
сили в два раза больше рублей, чем было ко-
ров изначально. Когда всех коров продали, 
стали делить деньги: 20 рублей — первому, 
20 — второму и так по очереди. Но второму 
последняя двадцатка досталась неполной 
(ему осталось меньше 20 рублей). Желая быть 
честным, первый отдал ему мешок денег. 
Сколько денег было в мешке? 

У каждого составного 
числа от  1 до 100  
нашли наименьший 
простой делитель. 
Найдите сумму обрат-
ных величин всех этих 
делителей. 
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 Геометрия Логика комбинаторика 

10 В треугольнике ABC выпол-
нены соотношения AB=1, 
BC=2,  угол ABC=120º . D – 
середина AC. Найдите угол 
между прямыми BD и  AB. 

Одну часть населения Трансильвании состав-
ляют люди, а другую - упыри, причем люди 
всегда говорят правду, а упыри всегда лгут.  
Часть жителей лишена рассудка и придержи-
вается неверных взглядов: все истинные 
суждения они считают ложными, а все лож-
ные утверждения — истинными. Остальные 
здоровы и считают ложь – ложью, а истину - 
истиной.  
Отец сказал: «По крайней мере один из нас 
безумец.»   Сын: « Совершенно верно.» Отец: 
«Но я-то, конечно, не упырь» Известно, что 
один из них – упырь, а другой – житель. Кто 
есть кто и каково состояние их рассудка?.  

Вася заметил, что среди его учи-
телей нет трех человек с одной 
фамилией, нет трех человек с 
одинаковым именем и нет трех 
человек с одинаковым отче-
ством. Зато у каждых двух сов-
падает или имя, или фамилия, 
или отчество.  Какое наиболь-
шее количество учителей могло 
быть? 

20 В треугольнике ABC длина 
стороны AB равна 6, радиус 
описанной окружности 
равен 5, а угол BAC равен 
30º. Найдите длину стороны 
AC. 

Одну часть населения Трансильвании состав-
ляют люди, а другую - упыри, причем люди 
всегда говорят правду, а упыри всегда лгут.  
Часть жителей лишена рассудка и придержи-
вается неверных взглядов: все истинные 
суждения они считают ложными, а все лож-
ные утверждения — истинными. Остальные 
здоровы и считают ложь – ложью, а истину - 
истиной.  
Семью могут создать либо два человека, ли-
бо два упыря. Муж говорит: «По крайней ме-
ре один из нас свихнулся». Жена: « Это не-
правда!». Муж: «Мы оба люди» Кто они и 
каково состояние рассудка каждого?.  

Задачник содержит 300 задач, 
пронумерованных от 1 до 300. У 
учительницы есть магнитики с 
цифрами. 
Вначале урока она прикрепляет 
их на доску так, чтобы образо-
вались номера четырех задач, 
которые разбираются на уроке. 
Какое наименьшее число маг-
нитиков придется купить учи-
тельнице, чтобы иметь возмож-
ность задать на уроке любые 
четыре задачи? 

30 На стороне AC треугольника 
ABC выбрана точка D так, 
что 2AD = DC. Пусть E – ос-
нование перпендикуляра, 
опущенного из точки D на 
отрезок BC, и F – точка пере-
сечения отрезков BD и AE . 
Найдите угол ADB , если из-
вестно, что треугольник BEF 
равносторонний.  

На конференцию пришел 21 ученый, каждый 
из которых был рыцарем или лжецом. Жур-
налист спросил у каждого из них, кого из его 
коллег на конференции больше: рыцарей 
или лжецов. Известно, что 13 раз прозвучал 
ответ «поровну», и 8 раз «лжецов». Сколько 
рыцарей было на конференции? 
 

За круглым столом сидят пред-
ставители 8 стран. Известно, что 
для любых двух стран обяза-
тельно есть представители этих 
стран, сидящие рядом. Какое 
наименьшее количество людей 
может сидеть за столом? 

40 Около квадрата со стороной 
73 описан ромб так, что все 
вершины квадрата лежат на 
разных сторонах ромба. 
Найдите длины диагоналей 
ромба, если известно, что 
они различны и целые. 

В ряд стоят 7 бутылочек.Из 7 бутылочек одна 
позволяет пройти вперед, одна - вернуться 
назад, в двух вино и в трех яд. Известно, что: 
1) слева от вина - всегда яд; 2) по краям - 
различные напитки, но ни один из них не да-
ет идти вперед; 3) ни самая маленькая, ни 
самая большая бутылочка не содержат яд; 4) 
вторая и шестая содержат одно и то же;  
Гермиона смогла по этим данным и, видя 
бутылочки, определить, что зелье для прохо-
да вперед находится в самой маленькой бу-
тылочке, а зелье для прохода назад - в самой 
правой. Что находится в пятой (слева) буты-
лочке? 

Сколькими способами среди 

первых ста натуральных чисел 

можно выбрать пару различных 

чисел, сумма которых записы-

вается числом, содержащим 0? 
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50 Найдите сторону наимень-
шего равностороннего тре-
угольника, который можно 
вписать в прямоугольный 
треугольник, у которого 

один из углов равен 30, а 
гипотенуза равна 2. (верши-
ны вписанного треугольника 
не совпадают с вершинами 
прямоугольного треуголь-
ника и лежат на разных сто-
ронах) 

В стране, каждый житель которой либо ры-
царь, либо лжец, за круглым столом собра-
лась компания из 19 аборигенов. Каждый из 
собравшихся заявил, что оба его соседа - 
лжецы.  Hа почве столь резких высказываний 
разразился небольшой скандал, в результате 
которого часть компании покинула застолье. 
После этого каждый из оставшихся с удовле-
творением объявил, что теперь оба его сосе-
да – рыцари - И в самом деле, среди вас те-
перь ни одного лжеца - согласился с нимипо-
следний из покинувших компанию.Тем вре-
менем, "отщепенцы" организовали новое 
собрание, и вновь за круглым столом. Каж-
дый из сидящих за этим столом произнес, 
что среди его соседей ровно один рыцарь-
Сколько человек осталось сидеть на своих 
местах после раскола компании? 

Сколькими способами из чисел 
1, 2, 3…, 11 можно выбрать не-
сколько чисел так, чтобы среди 
выбранных не было трех подряд 
идущих? 

60 Биссектриса угла BAC тре-
угольника ABC пересекает 
описанную около него 
окружность в точке D. Отре-
зок AD делится стороной BC 
в отношении k  (считая от 
вершины A). Найдите пери-
метр треугольника ABC, ес-
ли BC=1. 

Одну часть населения Трансильвании состав-
ляют люди, а другую - упыри, причем люди 
всегда говорят правду, а упыри всегда лгут.  
Часть жителей лишена рассудка и придержи-
вается неверных взглядов: все истинные 
суждения они считают ложными, а все лож-
ные утверждения — истинными. Остальные 
здоровы и считают ложь – ложью, а истину - 
истиной.  
Вы встречаете двух братьев-близнецов, один 
из которых – человек в здравом уме, а дру-
гой – безумный упырь. Вам разрешается за-
давать им вопросы, на которые ответы будут 
«да» или «нет». Какое наименьшее число 
вопросов понадобиться вам, чтобы отличить 
одного от другого? 

 По 10 дорож-
кам парка бегают спортсмены. 
Направления их движения ука-
заны на рисунке. Каждую до-
рожку каждый бегун пробегает 
ровно за 1 минуту. При этом по 
первой дорожке каждую минуту 
пробегает ровно один бегун, по 
второй - ровно два,  и т.д., по 
десятой - все 10. Расставьте но-
мера дорожек двумя разными 
способами. 
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 Алгебра Текст Числа ГЕометрия Логика Комбинаторика 

10 (1; –1/3) 
(-1; –1/3) 

среда 0, 1, 3, 5, 11, 15 90° Отец – нормальный житель, сын – безум-
ный упырь. 

4 

20 -2011!+1 6300/107 км/ч 3  √    Оба люди, жена сумасшедшая, муж - 
нормальный 

74 

30 1 30% n!/4  

 
 120°. 11 рыцарей или 8 рыцарей 32 

40 8 12 минут 98/157 и 97/155 74 и 5402 Яд 920 

50 1/10 25 3 
√
 

 
 

7 человек лжецов осталось, 8 рыцарей и 4 
лжеца ушли. 

 

927 

60 Бесконечно много реше-
ний при n = -1; [n/2] + 1 
решение при n≥ 0; 
[|n/2|] решений при n ≤ 
-2. 

 

4 рубля 6607/210= 
49/2+16/3+7/5+3/7 

√      Один 
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