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ÇÀÄÀÍÈß ÄËß 8 ÊËÀÑÑÀ

1. Â òóðíèðå ïî áàäìèíòîíó ó÷àñòâîâàëî 16 ñïîðòñìåíîâ. Êàæäûå äâîå

ñûãðàëè íå áîëåå îäíîé èãðû, ïðè ýòîì íè÷üèõ íå áûëî. Ïîñëå îêîí÷àíèÿ

òóðíèðà îêàçàëîñü, ÷òî âñå èãðîêè îäåðæàëè ðàçëè÷íîå êîëè÷åñòâî ïîáåä.

Äîêàæèòå, ÷òî âñå ó÷àñòíèêè ïîòåðïåëè ðàçëè÷íîå êîëè÷åñòâî ïîðàæåíèé.

2. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò áåñêîíå÷íî ìíîãî òàêèõ ïàð íàòóðàëüíûõ

÷èñåë a è b, ÷òî íàèáîëüøèé îáùèé äåëèòåëü ÷èñåë a2+1 è b2+1 ðàâåí a+b.

3. Â òðåóãîëüíèêå ABC îòìå÷åíà ñåðåäèíà M ñòîðîíû BC. Òî÷êà D íà

ñòîðîíå AC òàêîâà, ÷òî DM ⊥ BC. Îòðåçêè AM è BD ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷-

êå X. Îêàçàëîñü, ÷òî 2BX = AC. Äîêàæèòå, ÷òî X � ñåðåäèíà îòðåçêà AM .

4. Â êîðçèíàõ K1, . . . , Kn ëåæàò øàðû öâåòîâ C1, . . . , Cn. Èçâåñòíî, ÷òî

äëÿ êàæäîãî öâåòà ìîæíî ðàçäåëèòü êîðçèíû íà äâå êó÷è òàê, ÷òî â êó÷àõ

ïîðîâíó øàðîâ ýòîãî öâåòà. Äîêàæèòå, ÷òî íàéäåòñÿ òàêîå ÷èñëî m, ÷òî â

êîðçèíå Km íå áîëåå ïîëîâèíû øàðîâ èìåþò öâåò Cm.
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Íàïîìíèì, ÷òî {x} � ýòî äðîáíàÿ ÷àñòü ÷èñëà x, îíà ðàâíà x− [x], ãäå [x] �
öåëàÿ ÷àñòü ÷èñëà x, ò.å. íàèáîëüøåå öåëîå ÷èñëî, íå ïðåâîñõîäÿùåå x.


